a) Pour tout x et y strictement positifs, on a: h? - g2 = Axy? Xy = xy(4Xy - (X+Y)2) = xy( X2-y+ 2Xy) =Xy - (x-y)?

(x+y)? (x+y)? (x+y)? (x+y)?
<0, donch<g: m2-g2=—y—("f1 )z-xy=(X+Y):'4xy=(X;LY)2 >0, douim2g; @-m?= _szer 2-—3’—("1 2
2x2 + ZYZ - (xX4y)? _ X2+ yi' 2xy _ (x LLY)Z >0,d’oliq=m; b) Ainsi, pourtoutx>0ety>0,ona.

c)Six<y,onax+y<2y et x(x+y)<2xy etx<2—iz d’oux<h;
Xty

de plus, x2<y?, x2+y2<2y?, Xz—zﬁ<y2, ?<y? doll q<y. Ainsi x<h<g<m<qg<y.

x+1 et h= X ; I'inéquation m < 2h peut s’écrire x+1 < 4x

d)Siy=1, al =
) Sty aorsm X+ 1 2 x+

,soit (x+1)2< 8x ,
soit

x2-6x+1<0 (I). Inéquation du second degré ; A=36-4=32>0, il y adeux solutions a 1’équation :

X, =(6-432)2=3- 2\/5 et x,=3+ 2\/5 . Avec un tableau de signes, la solution de I’'inéquation (1) est I’intervalle
13-24/2:3 +24/2[ . Les solutions x cherchées sont donc dans 13 -24/2 ;3 + 24/2 [ " 105 +eo[ =13 -24/2:3 + 242 [



